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Baøi 1:(4 ñieåm).  Cho haøm soá 1
2

xy
x
−

=
+

 

1. Khaûo saùt söï bieán thieân vaø veõ ñoà thò (C) cuûa haøm soá. 
2. Chöùng minh raèng ñöôøng thaúng d: y= -x+m luoân caét  ñoà thò (C) taïi hai ñieåm phaân bieät thuoäc hai nhaùnh 

cuûa ñoà thò (C). 
Baøi 2:( 2.5 ñieåm)  

1. Vieát phöông trình tieáp tuyeán vôùi ñoà thò haøm soá 3 21 3
3 3

y x x x 4
= − + −  bieát tieáp tuyeán song song vôùi 

ñöôøng thaúng y=2x+2010. 
2. Tìm caùc giaù trò cuûa m ñeå ñoà thò haøm soá 4 22y x mx 1= − +  coù ba ñieåm cöïc trò vaø ñöôøng troøn qua ba ñieåm 

naøy coù baùn kính R=1. 
Baøi 3:( 3.5 ñieåm) Cho hình choùp töù giaùc ñeàu S.ABCD. Caïnh beân baèng 2a, goùc giöõa caïnh beân vaø ñaùy laø . 045

1. Tính theå tích khoái choùp S.ABCD theo a. 
2. Goïi M,N laàn löôït laø trung ñieåm cuûa SB, SD. Maët phaúng (AMN) caét SC taïi E. Tính tæ soá theå tích cuûa hai 

khoái choùp S.AMEN vaø S.ABCD. 
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BAØI  ÑIEÅM
Baøi 1: 
a) 
(2.5ñ)  
 

* TXÑ: { }\ 2D R= −  

* 2

3'
( 2)

y
x

=
+

 

* y’>0  neân haøm soá ñoàng bieán treân 2x∀ ≠ − ( ; 2)−∞ − vaø ( 2; )− +∞ . Haøm soá khoâng coù cöïc trò. 
*  ⇒ y=1 laø tieäm caän ngang lim 1; lim 1

x x
y y

→+∞ →−∞
= =

2 2
lim ; lim

x x
y y

+ −→− →−
= −∞ = +∞  ⇒ x= -2 laø tieäm caän ñöùng 

* baûng bieán thieân 
 
 
 
 
 
* Ñoà thò: 
Ñoà thò haøm soá nhaän giao ñieåm cuûa  
hai tieäm caän laøm taâm ñoái xöùng. 
             -Veõ hai tieäm caän 
             - Veõ hai nhaùnh ñoà thò 
 
 
 
 

0.25 
 

0.25 
 

0.25 
0.25 
0.25 
 
 
 
 
0.75 
 
 
 
 
0.25 
0.25 

b) 
1.5 (ñ) 

* Phöông trình hoaønh ñoä giao ñieåm cuûa ñoà thò (C) vaø ñöôøng thaúng d laø :  
1
2

2

x x m
x
x

−⎧ = − +⎪ ⇔+⎨
⎪ ≠ −⎩

2( ) ( 3) 2 1 0(1)
2

f x x m x m
x

⎧ = − + − + + =
⎨

≠ −⎩
 

* ycbt ⇔ (1) coù hai nghieäm phaân bieät 1 2,x x  thoaû maõn 1 22x x< − <  
Ta coù:  suy ra (1) coù hai nghieäm phaân bieät 2

y 

x

-

-1

-2

O

-1/2 

-1

1 2x x< . 2 13 0m m mΔ = + + > ∀

Xeùt daáu f(x)  
 
 
f(-2) = 3 > 0  suy ra  1 22x x< − <  
Vaäy d luoân caét (C) taïi hai ñieåm phaân bieät thuoäc hai nhaùnh cuûa(C).(ñpcm) 
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Baøi 2: 
a) 
(1.5ñ)  

*TXÑ: D=R; 2' 2 3y x x= − +  
* Tieáp tuyeán taïi ñieåm ( , )o oM x y  song song vôùi ñöôøng y= 2x+2010 suy ra tieáp tuyeán coù heä soá 
goùc k = 2 

2
02 3ox x⇔ − + = 2  

0 01 1x y⇔ = ⇒ =  
* Phöông trình tieáp tuyeán: y= 2x-1 
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b) 
( 1ñ) 

*TXÑ: D=R, 3' 4 4y x m= −  
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* Haøm soá coù ba ñieåm cöïc trò ⇔ y’= 0 coù ba nghieäm phaân bieät ⇔ (*) coù hai nghieäm phaân bieät 
khaùc 0 ⇔ m>0 
* Ba ñieåm cöïc trò: 2 2(0;1), ( ; 1), ( ; 1)A B m m C m m− − + − +  

2 2
( ; )

1 1. .2 .
2 2ABC A BCS BC d m m mΔ = = = m  
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Baøi 4: 
Veõ 
hình 
0.5 
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a) 
(2.0ñ) 

* Xaùc ñònh ñöôøng cao SO 

450
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D C 
O 

M 
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BA

0.25 
* Xaùc ñònh goùc  0.25 

 

* Tính ñöôøng cao SO= SB.sin450= 2a  0.5 

* Tính dieän tích ñaùy ( 2 2 0 21 1. 2. 2( .cos 45 )
2 2ABCDS BD AC BD OB SB= = = = =

 

24a ) 0.5 
 

* Tính theå tích S.ABCD = 
34 2
3

a  0.5 

b) 
(1.0ñ) 

* Xaùc ñònh E ( MN caét SO taïi I, AI caét SC taïi E) 0.25 

* Chöùng minh 1
3

SE
SC

= ( I laø trung ñieåm cuûa SO, OF // AE ⇒ E laø trung ñieåm cuûa SF. O laø 

trung ñieåm cuûa AC ⇒ F laø trung ñieåm cuûa CE ⇒ SE = EF= FC). 
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